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. (a) Probar que B(R?) = B(R) x B(R).
(b) Probar que B(R™*™) = B(R™) x B(R").

. Sea X =[0,1], A = B([0,1]), y sea 1z : A — R una medida multiplicativa, esto es

ffgdu = (deu)(Jgdu),

para todas las funciones f,g : X — R continuas. ldentificar a .

. Sea ce (0,1) fijo. Definamos F : R? — R como sigue:

1-y\© .
F(z,y) = =) Osy<w O<z<l
0, caso contrario.

Compruebe que F € mL'(R?) respecto de la medida A2 = A! x A y hallar la integral
f Fd)\?.

.Sean X =Y =[-1,1], A = B=B([-1,1]), y sean x = v = A}, l]a medida de Lebesgue en R. Estudiar la integrabilidad
de la funcién f: X x Y — R, dada por

0, 2?2 +9%=0;
z,Y) = Ty L2 2

En particular, determinar las funciones “marginales”, determinar si f satisface el teorema de Fubini, y estudiar qué ocurre
con la integral de f en la medida producto m = pu X v.

. Sea (X,.A) un espacio mesurable, y sean v, 1,5 : A — medidas con signo. Mostrar que

a) 1 Ly = vo L.

b) i Lvywm lv = v +uv2 L.

) <y & |l e <l o vy <.
d)

)

e

Sive<vyvlyy = vy L.

Sivy <vyuwr L v, entonces v =0.

. Demostrar que el Teorema de Radén-Nikodym falla si p no es o-finita, aunque v sea finita. Para ello, considerar el siguiente
ejemplo. Sea X un conjunto no-enumerable, A = {EX : Fes enumerable 6 X — E es enumerable}, y u la medida de
conteo. Ademas, sea
0 E es enumerable;
V(E) — ) k)
+00, FE no es enumerable.



7. Sean p1, pa, 1, V2 medidas o-finitas sobre un espacio mesurable (X, .A4). Pruebe que:

i) i) Sivy <p1yve < pa, entonces vy X Vg < i X g y

DXV ) = D) x D2y
dpy x ve dp dpz
i) Sivy Ly ywve L po, entonces vy X vy L g X o,
8. Mostrar que, con las hipétesis adecuadas, valen:
1) Sivi < py ve <, entonces A £va)  dvi | dws
MRS Y T T e T
2) Si p<vyv < pu, entonces dp dp dv
p<p y v dn

3) Si vy u son equivalentes (esto es, v < py 1 < ), entonces

ov d dv\-1
V({xeX: sz})zO y ng(@> .




