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breve historia

Nació en Hermsdorf (1843), Silesia y murió en Berĺın (1921)

Estudió matemáticas en Berlin luego de ser persuadido por Kummer y
Weierstraß

Campo de estudio
Análisis real y compleja

geometrı́a diferencial

calculo de variaciones
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Primera publicación
“búsqueda de una
superficie mı́nima”
acabado en la Academia
de Berĺın publicado en
1871. Fue reimpreso en
su Colección de
artı́culos matemáticos
(1890) version original.

Schwarz D-Superficie

https://archive.org/details/gesammeltemathem01schwuoft/page/n17/mode/2up?view=theater


Problema de Platau

D-Superficie P-Superficie
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Algunas propiedades

• tiene periodo triple

• no tiene auto intersecciones

• parte el espacio en dos partes continuas
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Representación de Weierstraß

Sean Ψ : U → C̄ y Φ : U → C
tales que:

Ψ(z) = z

Φ(z) = 2eiθ(z8 − 14z4 + 1)
−1
2

Donde:

• θ ∈ R

• U es la región sombreada
al lado
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Nota
• Ψ(z) = z es meromorfa

• Φ(z) = 2eiθ√
(z8−14z4+1)

es holomorfa en el interior de la región sombreada

las raı́ces de z8 − 14z4 + 1 son: ±
√

6±
√

2
2



parametrización

Recordemos el corolario de la representación de Weierstraß:

x(u, v) = Re
∫ z

z0

1
2
Φ(ζ)(1 −Ψ(ζ)2) dζ ,

y(u, v) = Re
∫ z

z0

1
2
Φ(ζ)(1 +Ψ(ζ)2) dζ ,

z(u, v) = Re
∫ z

z0
Φ(ζ)Ψ(ζ) dζ ,
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parametrización

x(u, v) = Re
∫ z

0
(1 − ζ2)eiθ(ζ8 − 14ζ4 + 1)

−1
2 dζ ,

y(u, v) = Re
∫ z

0
i(1 + ζ2)eiθ(ζ8 − 14ζ4 + 1)

−1
2 dζ ,

z(u, v) = Re
∫ z

0
2ζeiθ(ζ8 − 14ζ4 + 1)

−1
2 dζ ,
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parametrización de la P-superficie

Tomando θ = π
2 y z0 = 0 para obtener la parametrización de la P-superficie tenemos:

x(u, v) = Re
∫ z

0
i(1 − ζ2)(ζ8 − 14ζ4 + 1)

−1
2 dζ ,

y(u, v) = Re
∫ z

0
−(1 + ζ2)(ζ8 − 14ζ4 + 1)

−1
2 dζ ,

z(u, v) = Re
∫ z

0
2iζ(ζ8 − 14ζ4 + 1)

−1
2 dζ ,

aproximación
cos(x) + sin(x) + cos(z) = 0
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parametrización de la D-superficie

Tomando θ = 0 y z0 = 0 para obtener la parametrización de la D-superficie tenemos:

x(u, v) = Re
∫ z

0
(1 − ζ2)(ζ8 − 14ζ4 + 1)

−1
2 dζ ,

y(u, v) = Re
∫ z

0
i(1 + ζ2)(ζ8 − 14ζ4 + 1)

−1
2 dζ ,

z(u, v) = Re
∫ z

0
2ζ(ζ8 − 14ζ4 + 1)

−1
2 dζ ,

aproximación
cos(x) cos(y) cos(z) = sin(x) sin(y) sin(z)
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